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５ ＣＳ空间刚体导引机构缺陷判定
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（北京科技大学机械工程学院，北京 １０００８３）

摘要：提出了一种能实现空间刚体导引的５ ＣＳ空间并联机构，并给出了综合该类机构时运动缺陷的判定方法。
首先使用旋量理论推导５ ＣＳ机构完整雅可比矩阵的计算公式，并计算机构在给定位置的雅可比矩阵行列式的
值，如果各位置的雅可比矩阵行列式值的符号发生变化则机构存在缺陷，如果没有发生变化则应用牛顿迭代法对

各给定位置区间进行机构的位置正解分析，以确定在区间内是否存在分支缺陷和回路缺陷。运动缺陷判定过程中

会对机构在给定的位置区间内运动过程中完整雅可比矩阵的变化情况进行分析，如果存在完整雅可比矩阵行列式

为零的位置（即奇异位形），则机构存在分支缺陷，如果给定位置在不同回路中，则机构存在回路缺陷。运动缺陷判

定是机构综合能顺利进行的方法基础。本文还提出了双驱动控制方法以解决机构的分支缺陷问题。最后举例说

明了５ ＣＳ机构的运动缺陷判定过程。
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　　引言

并联机构在现实生活中已得到广泛应用，其受

到越来越多学者的关注和研究。在位置综合、雅可

比矩阵的确定、运动奇异性分析等方面已有一系列

成果发表［１－１３］，但对于５ ＣＳ机构，目前尚未见有



文献提及把该机构用于空间刚体导引机构，也未见

有关该机构的其他研究成果发表。

由于单自由度并联机构在汽车悬架机构和汽车

转向控制机构中具有潜在应用价值，因此，针对应用

于汽车转向控制的５ ＳＳ机构，本文在文献［８－９］
研究的基础上，提出可以实现空间刚体导引的５
ＣＳ并联机构，并采用旋量理论推导机构的完整雅可
比矩阵，使用牛顿迭代法求得机构的位置正解，并将

两者相结合判定该机构的缺陷。最后给出一个机构

示例来说明５ ＣＳ机构的缺陷判定方法。

１　５ ＣＳ刚体导引机构的提出

５ ＳＳ机构的 ＳＳ构件存在绕杆件连线的局部
自由度，该机构须增加一根驱动杆才能进行驱动，文

献［９］中给出了５ ＳＳ机构可供选择的、相对简单
的２０种可供添加的驱动。如图１所示，５ ＳＳ机构
在Ｂ５Ｍ４间增加可变长度的杆件 ｌ６才能进行驱动，
在更换驱动时需要２个不同的驱动杆件，控制、安装
都不方便。因此，本文提出了在一个运动副上可以

同时实现转动和移动驱动的５ ＣＳ机构，如图２所
示。该机构由动平台、定平台及５个支撑杆组成。
在动平台上有５个球副，定平台上有５个圆柱副、球
副及圆柱副均呈任意空间分布。５ ＣＳ机构不存在
局部自由度，且该机构不需要增加驱动杆件，可以应

用各支链圆柱副的转动或移动为驱动，因而能很方

便地变换驱动。同一位形下，选取不同驱动时机构

的雅可比矩阵行列式的值不一定相同，机构可以通

过变换驱动的方式避开雅可比矩阵行列式值为零的

奇异位置，因此５ ＣＳ机构较５ ＳＳ机构可以更方
便地通过变换驱动的方法实现避开分支缺陷的目

的。

图１　空间５ ＳＳ机构示意图
Ｆｉｇ．１　Ｄｉａｇｒａｍｏｆｓｐａｔｉａｌ５ ＳＳｌｉｎｋａｇｅ

　
在进行位置综合时，５ ＳＳ机构在给定７位置

时，至多可以得到２０个满足条件的 ＳＳ构件［８］，而

５ ＣＳ机构在给定７位置时，可以得到无穷多个满
足条件的 ＣＳ构件，在机构位置综合时可以选取圆
柱副直线位移较小的构件以获得可用性高的机构。

此外，将５ ＣＳ机构的一个或若干支链替换为 ＵＳ

构件也可以综合出可用机构，由于本文篇幅所限在

此不展开讨论。

图２　空间５ ＣＳ机构示意图
Ｆｉｇ．２　Ｄｉａｇｒａｍｏｆｓｐａｔｉａｌ５ ＣＳｌｉｎｋａｇｅ

　

２　完整雅可比矩阵与运动缺陷的判定

目前关于并联机构奇异性或分支缺陷的判定主

要应用雅可比矩阵进行分析。建立雅可比矩阵的方

法有速度分析法［１４－１５］、旋量理论［１６］和 Ｇｒａｓｓｍａｎｎ
线几何方法［１７］等。文献［１８］利用旋量理论中的反
螺旋提出了一种由约束雅可比子矩阵和运动雅可比

子矩阵构成机构完整雅可比矩阵的方法。本文推导

５ ＣＳ机构的完整雅可比矩阵也是基于该理论。
５ ＣＳ并联机构的完整雅可比矩阵是一个６阶

方阵，包含约束子矩阵和运动子矩阵２部分。其建
立过程为：首先，利用机构各支链的运动旋量系求解

其反螺旋来获得约束子矩阵；然后，选取驱动所在的

支链，从该支链的运动旋量系中剔除驱动的运动旋

量，根据剩余的运动旋量建立运动子矩阵；最后，将

约束子矩阵和运动子矩阵联立得到机构的完整雅可

比矩阵。

动平台的瞬时速度为

＄＝［ωＴ　ｖＴ］Ｔ

式中　ω———动平台的角速度
ｖ———动平台与定坐标系原点瞬时重合点的

线速度矢量

支链中圆柱副的转动和移动分别用２个线性无
关的旋量＄１ｉ和＄２ｉ等效表示，球副分别用３个线性
无关的旋量 ＄３ｉ、＄４ｉ、＄５ｉ等效表示，则动平台的瞬
时速度可表示为

＄ｐ＝θ
·

１ｉ＄１ｉ＋ｄ
·

ｉ＄２ｉ＋θ
·

３ｉ＄３ｉ＋θ
·

４ｉ＄４ｉ＋θ
·

５ｉ＄５ｉ
（１）

式中　θ
·

ｊｉ———第ｉ个支链中第 ｊ个等效运动副的转
动速度

ｄ
·

ｉ———第ｉ个支链中等效移动副的移动速度
ＣＳ链的旋量如图３所示，ｓｊｉ表示第 ｉ个支链中

第ｊ个运动副的单位瞬时运动旋量的轴矢量，则 ＣＳ
构件各等效运动副的旋量为
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图３　ＣＳ链旋量示意图
Ｆｉｇ．３　ＤｉａｇｒａｍｏｆｓｃｒｅｗｓｏｆＣＳｃｈａｉｎ

　

＄１ｉ＝
ｓ１ｉ
Ｂｉ×ｓ１[ ]

ｉ

　（ｉ＝１，２，…，５） （２）

＄２ｉ＝
Ｏ３×１
ｓ２[ ]
ｉ

　（ｉ＝１，２，…，５） （３）

＄３ｉ＝
ｓ３ｉ

Ｍｉ×ｓ３[ ]
ｉ

　（ｉ＝１，２，…，５） （４）

＄４ｉ＝
ｓ４ｉ

Ｍｉ×ｓ４[ ]
ｉ

　（ｉ＝１，２，…，５） （５）

＄５ｉ＝
ｓ５ｉ

Ｍｉ×ｓ５[ ]
ｉ

　（ｉ＝１，２，…，５） （６）

式中　Ｏ———零矩阵
Ｂｉ———Ｂｉ在定坐标系中的坐标向量
Ｍｉ———Ｍｉ在定坐标系中的坐标向量

２１　转动为驱动时的雅可比矩阵
２１１　约束子矩阵

ＣＳ构件中，圆柱副和球副的运动旋量共同构成
了５阶旋量系，该旋量系存在１个旋量与之互易，设
为＄ｒ，ｉ，则

ＪｉΔ＄ｒ，ｉ＝Ｏ （７）
其中 Ｊｉ＝［＄１ｉ　＄２ｉ　＄３ｉ　＄４ｉ　＄５ｉ］

Ｔ

由式（７）可解得［１９］

＄ｒ，ｉ＝＄ｉ／Ｃｒ，ｉ （８）
其中　　　＄ｉ＝［‖Ｊｉｃ４‖　－‖Ｊｉｃ５‖　‖Ｊｉｃ６‖

－‖Ｊｉｃ１‖　‖Ｊｉｃ２‖　－‖Ｊｉｃ３‖］
Ｔ

Ｃｒ，ｉ＝‖Ｊｉｃ４‖
２＋‖Ｊｉｃ５‖

２＋‖Ｊｉｃ６‖
２

式中　Ｊｉｃｋ———矩阵Ｊｉ去掉第ｋ列后的子矩阵
将式（１）两边分别与＄ｒ，ｉ作互易积得

ＪＴＣｉ＄ｐ＝０ （９）
式中ＪＣｉ由旋量＄ｒ，ｉ主副部交换得到。
２１２　运动子矩阵

设驱动所在的支链为支链 ｍ，剔除圆柱副中等
效转动副的旋量，该支链余下运动旋量构成了４阶
旋量系，则存在２个线性无关的旋量与该旋量系互
易，设为＄ｒ，Ｒ１、＄ｒ，Ｒ２，可由式（１０）求得。

ＪＲΔ＄ｒ，Ｒ＝０ （１０）
其中 ＪＲ＝［＄２ｍ　＄３ｍ　＄４ｍ　＄５ｍ］

Ｔ

设 ＪＲ１为矩阵 ＪＲ去掉第６列后的子矩阵，ＪＲ２为矩
阵 ＪＲ去掉第 １列后的子矩阵，则由式（１０）可解
得［１９］

＄ｒ，Ｒ１＝＄Ｒ１／Ｃｒ，Ｒ１
＄ｒ，Ｒ２＝＄Ｒ２／Ｃｒ，Ｒ{

２

（１１）

其中 ＄Ｒ１＝［－‖ＪＲ１ｃ４‖　‖ＪＲ１ｃ５‖　０
‖ＪＲ１ｃ１‖　－‖ＪＲ１ｃ２‖　‖ＪＲ１ｃ３‖］

Ｔ

Ｃｒ，Ｒ１＝‖ＪＲ１ｃ４‖
２＋‖ＪＲ１ｃ５‖

２

＄Ｒ２＝［－‖ＪＲ２ｃ３‖　‖ＪＲ２ｃ４‖　－‖ＪＲ２ｃ５‖
０　－‖ＪＲ２ｃ１‖　‖ＪＲ２ｃ２‖］

Ｔ

Ｃｒ，Ｒ２＝‖ＪＲ２ｃ３‖
２＋‖ＪＲ２ｃ４‖

２＋‖ＪＲ２ｃ５‖
２

式中　ＪＲ１ｃｋ———矩阵ＪＲ１去掉第ｋ列后的子矩阵
ＪＲ２ｃｋ———矩阵ＪＲ２去掉第ｋ列后的子矩阵

由于［＄ｒ，ｍ　＄ｒ，Ｒ１　＄ｒ，Ｒ２］的秩为２，因此计算
运动子矩阵时 ＄ｒ，Ｒ１、＄ｒ，Ｒ２取其一，以 ＄ｒ，Ｒ表示。将
式（１）两边分别与＄ｒ，Ｒ作互易积得

＄Ｔｒ，ＲΔ＄ｐ＝＄
Ｔ
ｒ，ＲΔ＄１ｍθ

·

１ｍ （１２）
整理得

［＄Ｔｒ，Ｒ／（＄
Ｔ
ｒ，ＲΔ＄１ｍ）］Δ＄ｐ＝θ

·

１ｍ （１３）
改写为

ＪＴＲｘ＄ｐ＝θ
·

１ｍ （１４）
式中ＪＲｘ由旋量＄

Ｔ
ｒ，Ｒ／（＄

Ｔ
ｒ，ＲΔ＄１ｍ）主副部交换得到。

２１３　完整雅可比矩阵
由式（９）和式（１４）可得到

ｑ·＝ＪＲＭ＄ｐ （１５）

其中 　ｑ·＝［０　０　０　０　０　θ
·

１ｍ］
Ｔ

ＪＲＭ＝［Ｊｃ１　Ｊｃ２　Ｊｃ３　Ｊｃ４　Ｊｃ５　ＪＲｘ］
Ｔ

ＪＲＭ即为５ ＣＳ机构以圆柱副转动为驱动时的完整
雅可比矩阵。

２２　移动为驱动时的雅可比矩阵
２２１　约束子矩阵

以圆柱副移动为驱动时，约束子矩阵的求法与

以转动为驱动时相同，可求得同样的ＪＣｉ。
２２２　运动子矩阵

设驱动所在的支链为支链 ｍ，剔除圆柱副中等
效移动副的旋量，该支链余下运动旋量组成了４阶
旋量系，则存在２个线性无关的旋量与该旋量系互
易，设为＄ｒ，Ｐ１、＄ｒ，Ｐ２，可由式（１６）求得。

ＪＰΔ＄ｒ，Ｐ＝０ （１６）
其中 ＪＰ＝［＄１ｍ　＄３ｍ　＄４ｍ　＄５ｍ］

Ｔ

设ＪＰ１为矩阵ＪＰ去掉第６列后的子矩阵，ＪＰ２为矩阵
ＪＰ去掉第１列后的子矩阵，由式（１６）可解得

＄ｒ，Ｐ１＝＄Ｐ１／Ｃｒ，Ｐ１
＄ｒ，Ｐ２＝＄Ｐ２／Ｃｒ，Ｐ{

２

（１７）
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其中 ＄Ｐ１＝［－‖ＪＰ１ｃ４‖ ‖ＪＰ１ｃ５‖ ０ ‖ＪＰ１ｃ１‖
－‖ＪＰ１ｃ２‖　‖ＪＰ１ｃ３‖］

Ｔ

Ｃｒ，Ｐ１＝‖ＪＰ１ｃ４‖
２＋‖ＪＰ１ｃ５‖

２

＄Ｐ２＝［－‖ＪＰ２ｃ３‖　‖ＪＰ２ｃ４‖　－‖ＪＰ２ｃ５‖
０　－‖ＪＰ２ｃ１‖　‖ＪＰ２ｃ２‖］

Ｔ

Ｃｒ，Ｐ２＝‖ＪＰ２ｃ３‖
２＋‖ＪＰ２ｃ４‖

２＋‖ＪＰ２ｃ５‖
２

式中　ＪＰ１ｃｋ———矩阵ＪＰ１去掉第ｋ列后的子矩阵
ＪＰ２ｃｋ———矩阵ＪＰ２去掉第ｋ列后的子矩阵

由于［＄ｒ，ｍ　＄ｒ，Ｐ１　＄ｒ，Ｐ２］的秩为２，因此计算
运动子矩阵时 ＄ｒ，Ｐ１、＄ｒ，Ｐ２取其一，以 ＄ｒ，Ｐ表示。将
式（１）两边分别与＄ｒ，Ｐ作互易积得

＄Ｔｒ，ＰΔ＄ｐ＝＄
Ｔ
ｒ，ＰΔ＄２ｍｄ

·

ｍ （１８）
整理得

［＄Ｔｒ，Ｐ／（＄
Ｔ
ｒ，ＰΔ＄２ｍ）］Δ＄ｐ＝ｄ

·

ｍ （１９）
改写为

ＪＴＰｘ＄ｐ＝θ
·

１ｍ （２０）
式中ＪＰｘ由旋量＄

Ｔ
ｒ，Ｐ／（＄

Ｔ
ｒ，ＰΔ＄２ｍ）主副部交换得到。

２２３　完整雅可比矩阵
由式（９）和式（２０）可得到

ｑ·＝ＪＰＭ＄ｐ （２１）

其中 ｑ·＝［０　０　０　０　０　ｄ
·

ｍ］
Ｔ

ＪＰＭ＝［Ｊｃ１　Ｊｃ２　Ｊｃ３　Ｊｃ４　Ｊｃ５　ＪＰｘ］
Ｔ

ＪＰＭ即为５ ＣＳ机构以圆柱副移动为驱动时的完整
雅可比矩阵。

２３　运动缺陷判定
机构的运动缺陷主要有回路缺陷和分支缺陷。

不破坏任何运动副连接能够实现的构件所有可能的

方位为一个回路，在一个回路上机构的２个奇异位
形间的连续系列位置为一个分支。奇异位形把一个

回路分成一系列分支。奇异位形是当机构运动进入

某种临界状态时所具有的特定位形，此时或处于死

点不能继续运动、或失去稳定甚至机构的实际自由

度不再与其理论自由度相等。如果一个机构必须改

变回路才能从一个所期望的位置运动到另一个位

置，则该机构存在回路缺陷，该机构就没有使用价

值，因为不拆卸开重新装配该机构就不能完成这一

运动。如果机构存在雅可比矩阵行列式值为零的位

置，即奇异位形，则机构存在分支缺陷［１４，２０］。回路

缺陷对机构运行是致命的，而分支缺陷则不是，机构

可以通过变换驱动的方式避开奇异位形。机构位置

综合需要进行缺陷判定时，如果机构在给定位置雅

可比矩阵行列式值的符号发生变化则机构存在缺

陷，如果不变化则需要对给定位置区间进行位置正

解分析并计算分析给定位置区间机构雅可比矩阵行

列式的值，如果机构雅可比矩阵行列式值的符号在

给定位置区间发生变号，则机构存在分支缺陷，如果

给定位置不在同一回路中，则机构存在回路缺陷，如果

机构没有顺序通过给定位置，则机构存在顺序缺陷。

３　给定位置雅可比矩阵的确定

通过位置综合求解，可以得到５ ＣＳ机构在给
定位置的圆柱副及球副坐标，由此可以计算该机构

在给定位置的雅可比矩阵。位置综合过程简述

如下：

设ＣＳ构件在第１位置的圆柱副和球副的坐标
分别为

Ｂ１＝（ｘＢ１，ｙＢ１，ｚＢ１）　Ｍ１＝（ｘＭ１，ｙＭ１，ｚＭ１）
圆柱副轴线的方向向量为 ｕ＝（ｘｕ，ｙｕ，ｚｕ）。构

件在第ｎ位置的圆柱副和球副的坐标分别为
Ｂｎ＝（ｘＢｎ，ｙＢｎ，ｚＢｎ）　Ｍｎ＝（ｘＭｎ，ｙＭｎ，ｚＭｎ）
圆柱副的直线位移参数为 ｓｎ，机构７位置综合

时，ｎ＝１，２，…，７，则
Ｂｎ＝Ｂ１＋ｓｎｕ （２２）
Ｍｎ[ ]１ ＝Ｄｎ

Ｍ１[ ]１ （２３）

其中，Ｄｎ为机构由第１位置运动到第ｎ位置的位移
矩阵，可由给定点计算得到。由 ＣＳ构件杆长条件
及ＣＳ构件与圆柱副轴线垂直条件可得到 ＣＳ构件
的位移约束方程

（Ｍｎ－Ｂｎ）
Ｔ（Ｍｎ－Ｂｎ）＝（Ｍ１－Ｂ１）

Ｔ（Ｍ１－Ｂ１）
（ｎ＝２，３，…，７） （２４）

ｕＴ（Ｍｎ－Ｂｎ）＝０　（ｎ＝１，２，…，７） （２５）
ｕＴｕ＝１ （２６）

进行机构７位置综合时，将式（２２）、（２３）代入
式（２４）～（２６）共可得到含有１５个未知量的１４个
方程，可以解得无穷多满足位移约束条件的 ＣＳ构
件，从中任意选取５个 ＣＳ构件便可构成５ ＣＳ机
构。

根据机构综合时解得的 Ｂ１、Ｍ１、ｓｎ、Ｄｎ参数，可
以求得机构在给定位置的圆柱副及球副坐标，通过

上节推导得到的雅可比矩阵计算式便可计算机构在

给定位置的雅可比矩阵。

４　给定位置区间的运动分析

当机构在给定位置的雅可比矩阵行列式值的符

号没有改变时，需要进一步计算机构在给定位置区

间的位置正解，并由位置正解计算机构的雅可比矩

阵行列式，以判定机构在给定位置区间是否存在缺

陷。

如图４所示，设动坐标系 Ｐ在动平台上，其相
对于定平台上的定坐标系 Ｆ的位置可由一个３×３
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图４　ＣＳ链在固定坐标系中的示意图
Ｆｉｇ．４　ＤｉａｇｒａｍｏｆＣＳｃｈａｉｎｉｎｆｉｘｅｄｆｒａｍｅ

　
的旋转矩阵Ａ和一个３×１的移动向量 ｄ表示。则
动平台上坐标为ｍ的点在定坐标系中的坐标 Ｍ可
表示为

Ｍ＝Ａｍ＋ｄ （２７）
设在第ｉ个支链中，圆柱副在初始位置的坐标

为Ｂｉ１，其轴线的方向向量为 ｕｉ，圆柱副相对于初始
位置的直线位移参数为 ｓｉ，球副的坐标为 Ｍｉ，则圆
柱副坐标可表示为

Ｂｉ＝Ｂｉ１＋ｓｉｕｉ （２８）
ＣＳ构件长度的平方Ｃｉ可以表示为

Ｃｉ＝（Ｍｉ－Ｂｉ）
Ｔ（Ｍｉ－Ｂｉ） （２９）

ＣＳ构件与圆柱副的轴线方向垂直，因此
（Ｍｉ－Ｂｉ）

Ｔｕｉ＝０ （３０）
式（２９）、（３０）就是ＣＳ构件的几何约束方程。

将５条支链的约束方程组合为函数Ｆ，则
Ｆ＝（Ｆ１１，…，Ｆ１５，Ｆ２１，…，Ｆ２５） （３１）

其中 Ｆ１ｉ＝
（Ａｍｉ＋ｄ－Ｂ１ｉ－ｓｉｕｉ）

Ｔ（Ａｍｉ＋ｄ－Ｂ１ｉ－ｓｉｕｉ）－Ｃｉ
Ｆ２ｉ＝（Ａｍｉ＋ｄ－Ｂ１ｉ－ｓｉｕｉ）

Ｔｕｉ　（ｉ＝１，２，…，５）
求得满足Ｆ＝Ｏ的参数（Ａ，ｄ，ｓ１，ｓ２，ｓ３，ｓ４，ｓ５）即

可得到位置正解。

使用牛顿迭代法求解时，为了在坐标为ｄｋ的起
始点附近搜索运动轨迹上的点，给定半径值 ｄ，以半
径ｄ在球面上搜索满足Ｆ＝Ｏ的点。在此球面上的
点ｃ的坐标可以表示为

Ｓｋ∶ｃ＝ｄｋ＋ｄｓ （３２）
其中 ｓ＝［ｃｏｓβｃｏｓα　ｃｏｓβｓｉｎα　ｓｉｎβ］Ｔ

－１８０°≤α≤１８０°　－９０°≤β≤９０°
使用角度θ、、ψ表示矩阵Ａ，即

Ａ＝Ｒｚ（θ）Ｒｘ（）Ｒｙ（ψ） （３３）
其中，θ、、ψ分别表示动平台绕 Ｚ轴、Ｘ轴、Ｙ轴转
动角度。则动平台的运动可由参数向量 ｒ＝（α，β，
θ，，ψ，ｓ１，ｓ２，ｓ３，ｓ４，ｓ５）表示。在球面Ｓｋ上寻找函数
Ｆｋ＋１（ｒ）的根时，当给定第 ｊ个参数 ｒｊ时，对应的函
数值为 Ｆｊｋ＋１＝Ｆｋ＋１（ｒｊ），迭代计算 ｒｊ＋１使得 Ｆ

ｊ＋１
ｋ＋１趋

于零，则

ｒｊ＋１＝ｒｊ＋Δｒ （３４）
其中 Δｒ＝－Ｄ（ｒｊ）

－１Ｆｊｋ＋１

Ｄ（ｒｊ） [＝ Ｆ
α
Ｆ
β
Ｆ
θ
Ｆ

Ｆ
ψ
Ｆ
ｓ１
Ｆ
ｓ２
Ｆ
ｓ３
Ｆ
ｓ４
Ｆ
ｓ]
５

Δｒ在迭代过程中对ｒｊ进行校正，反复迭代便可
以得到ｒｋ＋１，由 ｒｋ＋１和机构在第 ｋ位置运动副坐标
可以计算得到机构在ｋ＋１位置运动副坐标。

由机构的位置正解可以计算机构在给定位置区

间的雅可比矩阵行列式，并由机构雅可比矩阵行列

式的值和位置正解判定机构在给定位置区间是否存

在缺陷。

５　机构缺陷判定流程

在进行机构位置综合时，当需要对机构进行缺

陷判定时，可首先判断机构在给定位置雅可比矩阵

行列式值的符号是否相同，如果不同，则机构给定位

置可能在不同回路中或机构在给定位置区间存在雅

可比矩阵行列式值为零的位置，即机构存在分支缺

陷。当机构在给定位置雅可比矩阵行列式值的符号

相同时，需要进一步判定机构在给定位置区间是否

存在缺陷。从给定的第一位置开始，使用牛顿迭代

法计算机构位置正解的同时利用位置正解计算得到

的机构参数计算机构的雅可比矩阵行列式，如果机

构雅可比矩阵行列式值的符号在给定位置区间发生

变号，则机构存在分支缺陷，如果给定位置不在同一

回路中，则机构存在回路缺陷，如果机构没有顺序通

过给定位置，则机构存在顺序缺陷。以上３种缺陷
均不存在的机构为可用机构。机构位置综合时机构

缺陷判断的流程，如图５所示，ＤＪ为机构雅可比矩
阵行列式。

图５　５ ＣＳ机构缺陷判断流程图
Ｆｉｇ．５　Ｆｌｏｗｄｉａｇｒａｍｆｏｒｄｅｆｅｃｔｊｕｄｇｅｍｅｎｔｏｆ５ ＣＳｌｉｎｋａｇｅ
　

５１　给定位置雅可比矩阵行列式的值

以机构１与机构２为例说明机构位置综合时，
运动缺陷判定的第一步。机构１与机构２的参数见
表１～８。

分别以圆柱副的转动和移动为驱动时，机构１
和机构２在给定７个位置的ＤＪ值分别如图６～９所
示。由图可知，由于机构１分别采用不同驱动时，在
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表１　机构１各圆柱副轴线方向向量
Ｔａｂ．１　Ｄｉｒｅｃｔｉｏｎａｌｖｅｃｔｏｒｓｏｆｃｙｌｉｎｄｒｉｃａｌｊｏｉｎｔｓｏｆｌｉｎｋａｇｅ１

支链 （ｘ，ｙ，ｚ）

１ （０７４５，０４８５，０４５８）

２ （０６９１，０６８０，－０２４５）

３ （０７４１，０６５０，－０１６８）

４ （－０４１１，００３１，－０９１１）

５ （０８８６，０３１９，－０３３７）

表２　机构１圆柱副初始位置坐标
Ｔａｂ．２　Ｉｎｉｔｉａｌｃｏｏｒｄｉｎａｔｅｓｏｆｃｙｌｉｎｄｒｉｃａｌｊｏｉｎｔｏｆｌｉｎｋａｇｅ１

铰链点 （ｘ，ｙ，ｚ）
Ｂ１ （１３２５８，１３５９２，－７５１９）
Ｂ２ （－０２０５，１９４８２，－１５３２３）
Ｂ３ （－８３０８，１０４３８，－２３７８９）
Ｂ４ （９８２１，－３６１０，－１０４３）
Ｂ５ （５９４７，２５０８７，－９０２３）

表３　机构１圆柱副各位置直线位移参数
Ｔａｂ．３　Ｌｉｎｅａｒｐａｒａｍｅｔｅｒｓｏｆｃｙｌｉｎｄｒｉｃａｌｊｏｉｎｔｓｏｆｌｉｎｋａｇｅ１

支链 （ｓ１ｉ，ｓ２ｉ，ｓ３ｉ，ｓ４ｉ，ｓ５ｉ，ｓ６ｉ，ｓ７ｉ）

１ （０，２０７０，３６４１，１１４８，－８７２２，－１５８８６，－１９５３８）

２ （０，６６３８，１２９５３，１７４６８，１３３７０，９５６６，６４７６）

３ （０，５４８４，１１１５１，１５４２０，１１１７０，７３６１，４３９４）

４ （０，１０６２，１７１５，２６８３，６０４２，９０２４，１０３８３）

５ （０，６５３５，１３０４２，１７３２８，１３０８２，９６５３，７７７８）

表４　机构２各圆柱副轴线方向向量
Ｔａｂ．４　Ｄｉｒｅｃｔｉｏｎａｌｖｅｃｔｏｒｓｏｆｃｙｌｉｎｄｒｉｃａｌｊｏｉｎｔｓｏｆｌｉｎｋａｇｅ２

支链 （ｘ，ｙ，ｚ）

１ （－０４１１，００３１，－０９１１）

２ （０６８３，０６８６，０２５０）

３ （０１６１，０９６４，－０２１１）

４ （０１５９，０９８７，－０００３）

５ （０３９６，０９１６，－００６３）

表５　机构２圆柱副初始位置坐标
Ｔａｂ．５　Ｉｎｉｔｉａｌｃｏｏｒｄｉｎａｔｅｓｏｆｃｙｌｉｎｄｒｉｃａｌｊｏｉｎｔｏｆｌｉｎｋａｇｅ２

铰链点 （ｘ，ｙ，ｚ）
Ｂ１ （９８２１，－３６１０，－１０４３）
Ｂ２ （－０５４８，３１５５，１９５２）
Ｂ３ （－９２９８，－１１６９４，２２３４）
Ｂ４ （－１４４４８，－５１０５，４９３２）
Ｂ５ （－９００３，２７９７，０１８３）

表６　机构２圆柱副各位置直线位移参数
Ｔａｂ．６　Ｌｉｎｅａｒｐａｒａｍｅｔｅｒｓｏｆｃｙｌｉｎｄｒｉｃａｌｊｏｉｎｔｓｏｆｌｉｎｋａｇｅ２

支链 （ｓ１ｉ，ｓ２ｉ，ｓ３ｉ，ｓ４ｉ，ｓ５ｉ，ｓ６ｉ，ｓ７ｉ）

１ （０，１０６２，１７１５，２６８３，６０４２，９０２４，１０３８３）

２ （０，３３７３，７４５５，１１１７９，６０２２，０８００，－３１５７）

３ （０，５１０６，１０６１４，１５０６１，１１８３９，７７４４，３６４２）

４ （０，６００３，１２２６７，１７３９４，１４０２７，９００８，４０９０）

５ （０，５２８５，１０８３１，１５７２８，１２１５９，７７８８，３５７６）

表７　机构１球副位置坐标
Ｔａｂ．７　Ｃｏｏｒｄｉｎａｔｅｓｏｆｓｐｈｅｒｉｃａｌｊｏｉｎｔｓｏｆｌｉｎｋａｇｅ１

位置 Ｍ１ Ｍ２ Ｍ３ Ｍ４ Ｍ５
１ （１４７７６，６９９２，－３） （－２９２５，２４１６９，－１０） （－５４２４，１１７３４，－６） （－３５７４，－３６８２，５） （４２４０，２８７８８，－１０）

２ （１６９２４，７７２７，－２７５２） （２９５２，２７７７２，－１０５１９） （－１９１５，１５９３８，－６８９６） （－３４６８，０３６３，３９２５） （１０７９６，３１０７１，－１０００１）

３ （１９３５８，８２３９，－３８２２） （９１１１，３０５３４，－１１２５５） （２２４８，１９６６５，－７８４７） （－２０３２，４４１５，２６９９） （１７４０６，３２４１２，－１０６６９）

４ （１９５４２，９５６６，－１０９６９） （１１８２９，３３９７１，－１２４８０） （４２６２，２３７３０，－８６４２） （０２０３，７６８０，０７４０） （２０１９５，３４５７４，－１４００３）

５ （１１８０３，７３４９，－１７５８３） （７９６５，３２０６４，－１１９４４） （０１６９，２１９９４，－８１１４） （－３７３６，４６７３，－１２７２） （１５６０１，３２１９２，－１５７３２）

６ （５７２８，５８０５，－２１７０８） （５９６１，２８９５７，－１０６９４） （－２１０６，１８９２５，－７３５５） （－６６６５，０８８９，－３３５３） （１２７０８，２９３１１，－１５８９４）

７ （３３３０，３２９１，－２３１２０） （５８８２，２４９０１，－９５５９） （－２５００，１４９７６，－６７１８）（－７８４０，－３１４８，－４４５３）（１２２０１，２５５２６，－１５２４８）

表８　机构２球副位置坐标
Ｔａｂ．８　Ｃｏｏｒｄｉｎａｔｅｓｏｆｓｐｈｅｒｉｃａｌｊｏｉｎｔｓｏｆｌｉｎｋａｇｅ２

位置 Ｍ１ Ｍ２ Ｍ３ Ｍ４ Ｍ５
１ （－３５７４，－３６８２，５） （－３１３９，４２６１，６） （－９３８３，－１０５２５，７５） （－１５１７０，－４９８５，６５） （－９３６７，３０１１，１）

２ （－３４６８，０３６３，３９２５） （－１７２５，８１０２，５０８９） （－１０５２３，－５３７８，５９４６） （－１５１８６，１０９３，４６９２） （－７７４７，７９９０，－０３０３）

３ （－２０３２，４４１５，２６９９） （１０２３，１１７１３，４０００） （－９９８５，－００４８，４６１０） （－１３４４８，７１５５，３４６３） （－４９０４，１２７４０，－１４０１）

４ （０２０２，７６８０，０７４０） （４７２５，１４１７６，２０１６） （－７６５５，４０９３，４２３４） （－９９７１，１１７９１，４９８４） （－２１０９，１６８８０，－１３５２）

５ （－３７３６，４６７３，－１２７２） （１９３９，１０２２４，－０１５１） （－１０８３９，１１５０，３６２３） （－１１６１０，８６４９，６５１３） （－５０２５，１４２８６，－０７４７）

６ （－６６６５，０８８９，－３３５３） （－０２６７，５６２２，－２３８３） （－１３０８３，－３０４８，２１３６） （－１２４０７，３６９４，６５２６） （－６６９０，１０２３７，－０７１０）

７ （－７８４０，－３１４８，－４４５３）（－１１０２，１０９２，－３５００） （－１４０３１，－７３７８，１０７８） （－１２５８８，－１２５９，６１４５） （－７０７１，５８０１，－０７５３）

给定的７个位置ＤＪ值的符号均发生了变化，因此机
构１存在缺陷。机构２在以圆柱副 Ｂ３、Ｂ４、Ｂ５的移
动为驱动时，在给定７个位置 ＤＪ值的符号没有变
化，需要通过给定位置区间的位置正解分析以判定

机构是否存在缺陷。

５２　给定位置区间分析
机构２上给定点的运动轨迹如图１０所示。显

然给定的７个位置在不同回路中，因此机构存在回

３０４第１２期　　　　　　　　　　　　　胡俊杰 等：５ ＣＳ空间刚体导引机构缺陷判定



图６　机构１采用不同转动驱动在７个位置的ＤＪ值
Ｆｉｇ．６　ＤＪｖａｌｕｅｓｏｆｌｉｎｋａｇｅ１ａｔ７ｐｏｓｉｔｉｏｎｓｕｎｄｅｒ

ｄｉｆｆｅｒｅｎｔｒｏｔａｔｉｎｇｄｒｉｖｅｒｓ
　

图７　机构１采用不同移动驱动在７个位置的ＤＪ值
Ｆｉｇ．７　ＤＪｖａｌｕｅｓｏｆｌｉｎｋａｇｅ１ａｔ７ｐｏｓｉｔｉｏｎｓｕｎｄｅｒ

ｄｉｆｆｅｒｅｎｔｐｒｉｓｍａｔｉｃｄｒｉｖｅｒｓ
　

图８　机构２采用不同转动驱动在７个位置的ＤＪ值
Ｆｉｇ．８　ＤＪｖａｌｕｅｓｏｆｌｉｎｋａｇｅ２ａｔ７ｐｏｓｉｔｉｏｎｓｕｎｄｅｒ

ｄｉｆｆｅｒｅｎｔｒｏｔａｔｉｎｇｄｒｉｖｅｒｓ
　
路缺陷。由此可知，虽然机构在给定位置的ＤＪ值的
符号不改变，但机构在给定区间仍有可能存在回路

缺陷，此外，如果机构虽无回路缺陷，但在给定位置

区间ＤＪ值如果发生了偶数次的符号改变，则机构虽
在给定位置ＤＪ值不发生符号改变，但却存在分支缺
陷。如果机构在位置正解的分析过程中，不存在分

支、顺序以及回路缺陷，则可判定机构为无缺陷可用

机构。

６　双驱动控制

对于机构综合问题，有时较难得到没有缺陷的

机构。存在回路缺陷的机构必须重新安装才能通过

所有给定的位置，这类机构是不可用的。然而分支

缺陷并不是致命缺陷，在同一位形下，选取不同驱动

时机构的ＤＪ值不相同，因此可以通过更换驱动的方
法避免分支缺陷问题，基于此提出一种双驱动控制

方法。

以机构１为例说明双驱动控制。计算机构１的
位置正解，其上给定点的运动轨迹如图１１所示，显
然机构１不存在回路缺陷和顺序缺陷。

图９　机构２采用不同移动驱动在７位置的ＤＪ值
Ｆｉｇ．９　ＤＪｖａｌｕｅｓｏｆｌｉｎｋａｇｅ２ａｔ７ｐｏｓｉｔｉｏｎｓｕｎｄｅｒ

ｄｉｆｆｅｒｅｎｔｐｒｉｓｍａｔｉｃｄｒｉｖｅｒｓ
　

图１０　机构２上给定点的运动轨迹
Ｆｉｇ．１０　Ｔｒａｊｅｃｔｏｒｙｏｆｇｉｖｅｎｐｏｉｎｔｏｆｌｉｎｋａｇｅ２

　

图１１　机构１上给定点的运动轨迹
Ｆｉｇ．１１　Ｔｒａｊｅｃｔｏｒｙｏｆｇｉｖｅｎｐｏｉｎｔｏｆｌｉｎｋａｇｅ１

　

分别以圆柱副的转动和移动为驱动时，机构１
在给定７位置间的ＤＪ值分别如图１２、１３所示，由图
可知，机构１在不同驱动下ＤＪ值曲线的零点位置不
尽相同，因而可以通过更换驱动的方式避开机构的
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奇异位置。以机构１应用圆柱副 Ｂ１、Ｂ５的转动作
驱动为例，机构１分别以 Ｂ１、Ｂ５的转动为驱动时，
在给定７位置区间的 ＤＪ值如图１４所示，以圆柱副
Ｂ１的转动为驱动时，机构１在Ｋ２位置处的ＤＪ值为
零，以圆柱副Ｂ５的转动为驱动时，机构１在Ｋ１位置
处的 ＤＪ值为零。如果首先采用圆柱副 Ｂ１的转动
为驱动，在Ｋ１Ｋ２位置区间切换为圆柱副 Ｂ５的转动
为驱动，则可以避免机构在给定位置区间的奇异位

置，使机构能够顺利通过所有给定位置。

图１２　机构１采用不同转动驱动的ＤＪ值
Ｆｉｇ．１２　ＤＪｖａｌｕｅｓｏｆｌｉｎｋａｇｅ１ｕｎｄｅｒｄｉｆｆｅｒｅｎｔｒｏｔａｔｉｎｇｄｒｉｖｅｒｓ
　

图１３　机构１采用不同移动驱动的ＤＪ值
Ｆｉｇ．１３　ＤＪｖａｌｕｅｓｏｆｌｉｎｋａｇｅ２ｕｎｄｅｒｄｉｆｆｅｒｅｎｔ

ｐｒｉｓｍａｔｉｃｄｒｉｖｅｒｓ
　

图１４　驱动为Ｂ１及Ｂ５转动时机构１的ＤＪ曲线
Ｆｉｇ．１４　ＣｕｒｖｅｓｏｆＤＪｖａｌｕｅｓｏｆｌｉｎｋａｇｅ１ｆｏｒｒｏｔａｔｉｎｇ

ｄｒｉｖｅｓｏｆＢ１ａｎｄＢ５
　

７　示例计算

动平台给定７位置参数见表９，在７位置综合

过程中可以得到无穷多个５ ＣＳ机构，需要对由位
置综合得到的机构进行缺陷判定以筛除不可用机

构。现从需要进行缺陷判定的机构中选取一个机构

利用给出的缺陷判定方法进行缺陷判定，以说明缺

陷判断的过程，后文以机构３表示此机构。机构３
的参数如表１０～１３所示。

表９　给定７位置参数
Ｔａｂ．９　Ｐａｒａｍｅｔｅｒｓｏｆｓｐｅｃｉｆｉｅｄ７ｐｏｓｉｔｉｏｎｓ

位置 （ｘ，ｙ，ｚ，α（ｘ），β（ｙ），γ（ｚ））
Ｐ１ （－５９８４３，０，４９８４３，０°，０°，０°）
Ｐ２ （－５１９６９，４４０９４，３８２６８，１°，－３５°，－１０°）
Ｐ３ （－３０３１５，８７００８，２６６９０，２°，－３４°，－２０°）
Ｐ４ （０，１２００７９，１５１１８，３°，１４３°，－３０°）
Ｐ５ （－３０３１５，８７００８，０３５４３，４°，３５１°，－３８９°）
Ｐ６ （－５１９６９，４４０９４，－１１５７５，５°，５１７°，－４５９°）
Ｐ７ （－５９８４３，０，－２，６°，６０°，－５０°）

表１０　机构３各圆柱副轴线方向向量
Ｔａｂ．１０　Ｄｉｒｅｃｔｉｏｎａｌｖｅｃｔｏｒｓｏｆｃｙｌｉｎｄｒｉｃａｌｊｏｉｎｔｓ

ｏｆｌｉｎｋａｇｅ３

支链 （ｘ，ｙ，ｚ）

１ （０７９５，０５９１，０１３６）

２ （０８３６，０５４８，００１９）

３ （０６９１，０６８０，－０２４５）

４ （０７４１，０６５０，－０１６８）

５ （０４８４，０６５６，０５７９）

表１１　机构３圆柱副初始位置坐标
Ｔａｂ．１１　Ｉｎｉｔｉａｌｃｏｏｒｄｉｎａｔｅｓｏｆｃｙｌｉｎｄｒｉｃａｌｊｏｉｎｔｓ

ｏｆｌｉｎｋａｇｅ３

铰链点 （ｘ，ｙ，ｚ）
Ｂ１ （－００６２，３７８７，－０５９４）
Ｂ２ （－０５３８，５０５６，－２５１７）
Ｂ３ （－０２０５，１９４８２，－１５３２３）
Ｂ４ （－８３０８，１０４３４，－２３７８９）
Ｂ５ （２６９１１，１９３７６，－０１３３）

表１２　机构３圆柱副各位置直线位移参数
Ｔａｂ．１２　Ｌｉｎｅａｒｐａｒａｍｅｔｅｒｓｏｆｃｙｌｉｎｄｒｉｃａｌｊｏｉｎｔｓ

ｏｆｌｉｎｋａｇｅ３

支链 （ｓ１ｉ，ｓ２ｉ，ｓ３ｉ，ｓ４ｉ，ｓ５ｉ，ｓ６ｉ，ｓ７ｉ）

１ （０，３２７７，７３０４，１０９５９，５８００，０９７５，－２４４６）

２ （０，３４７０，７６５２，１１３６０，６３５４，１８８７，－１１８９）

３ （０，６６３８，１２９５３，１７４６８，１３３７０，９５６６，６４７６）

４ （０，５４８４，１１１５１，１５４２０，１１１７０，７３６１，４３９４）

５ （０，１４０５，１７６６，－３４０６，－１５８８８，－２５４０５，－３０６６５）

　　采用不同驱动时机构３在给定位置的 ＤＪ值如
图１５、１６所示。由图可知，分别以圆柱副 Ｂ１、Ｂ２的
转动为驱动时，机构３在给定位置的ＤＪ值不改变符
号，其他驱动下机构３在给定位置的ＤＪ值均发生了
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　　 表１３　机构３球副位置坐标
Ｔａｂ．１３　Ｃｏｏｒｄｉｎａｔｅｓｏｆｓｐｈｅｒｉｃａｌｊｏｉｎｔｓｏｆｌｉｎｋａｇｅ３

位置 Ｍ１ Ｍ２ Ｍ３ Ｍ４ Ｍ５
１ （－１５７８，４７６５，４） （－１０７１，５７１４，２） （－２９２５，２４１６９，－１０） （－５４２４，１１７３４，－６） （２２５７７，１６２７８，７）

２ （００２３，８３３９，３１９７） （０８１２，９１９８，１２４８） （２９５２，２７７７２，－１０５１９） （－１９１５，１５９３８，－６８９６） （２５５７１，１５４４５，７８６６）

３ （２７９４，１１６７５，２１１５） （３７２９，１２４１７，０１８２） （９１１１，３０５３４，－１１２５５） （２２４８，１９６６５，－７８４７） （２９１６７，１４１５６，６９４１）

４ （５９２０，１４２０８，－０２７８） （６４４５，１５１２４，－２２８９） （１１８２９，３３９７１，－１２４７８） （４２６２，２３７３０，－８６４２） （３２６６１，１２２３０，－２７３１）

５ （２４６５，１０６７３，－２６４４） （２５７１，１１９７６，－４５０１） （７９６５，３２０６４，－１１９４４） （０１６９，２１９９４，－８１１４） （２６９００，６７３９，－１３２４８）

６ （－０１７１，６５５３，－４７９５） （－０２６３，８２１２，－６３４３） （５９６１，２８９５７，－１０６９４） （－２１０６，１８９２５，－７３５５） （２１１９３，３１３０，－２０８２３）

７ （－１１４１，２３０１，－５７８６） （－１２５３，４１３７，－７１１８） （５８８２，２４９０１，－９５５９） （－２５００，１４９７６，－６７１８）（１８６１９，－０２７６，－２３８９５）

符号改变，由此可以推断，机构３采用其他驱动时存
在缺陷，而以圆柱副Ｂ１、Ｂ２的转动为驱动时，需要进行
位置正解分析。以圆柱副Ｂ１、Ｂ２为驱动时，机构３的
ＤＪ值较为接近是由于支链１、２参数选取相近。

图１５　机构３采用不同转动驱动在７位置的ＤＪ值
Ｆｉｇ．１５　ＤＪｖａｌｕｅｓｏｆｌｉｎｋａｇｅ３ａｔ７ｐｏｓｉｔｉｏｎｓｕｎｄｅｒ

ｄｉｆｆｅｒｅｎｔｒｏｔａｔｉｎｇｄｒｉｖｅｒｓ
　

图１６　机构３采用不同移动驱动在７位置的ＤＪ值
Ｆｉｇ．１６　ＤＪｖａｌｕｅｓｏｆｌｉｎｋａｇｅ３ａｔ７ｐｏｓｉｔｉｏｎｓｕｎｄｅｒ

ｄｉｆｆｅｒｅｎｔｐｒｉｓｍａｔｉｃｄｒｉｖｅｒｓ
　
机构３分别以圆柱副 Ｂ１、Ｂ２的转动为驱动时，

驱动转角及机构３在给定位置区间的 ＤＪ值分别如
图１７、１８所示，在２种驱动下，机构３在给定７位置
区间ＤＪ值连续变化且没有符号改变，因而采用以上
２种驱动时，机构３在给定位置区间没有分支缺陷。
机构３上给定点的运动轨迹如图 １９所示，由图可
知，机构顺序通过了７个位置且给定的７个位置在
同一回路中，因而机构不存在顺序缺陷及回路缺陷。

由此可判定机构３以圆柱副 Ｂ１或 Ｂ２的转动为驱
动时没有缺陷，为可用机构。

图１７　驱动为Ｂ１及Ｂ２转动时的驱动转角曲线
Ｆｉｇ．１７　Ａｎｇｌｅｃｕｒｖｅｓｏｆｄｒｉｖｉｎｇｌｉｎｋｆｏｒｒｏｔａｔｉｎｇｄｒｉｖｅｒ

ｏｆＢ１ａｎｄＢ２
　

图１８　驱动为Ｂ１及Ｂ２转动时机构３的ＤＪ曲线
Ｆｉｇ．１８　ＤＪｃｕｒｖｅｓｏｆｌｉｎｋａｇｅ３ｆｏｒｒｏｔａｔｉｎｇｄｒｉｖｅｓ

ｏｆＢ１ａｎｄＢ２
　

图１９　机构３上给定点的部分运动轨迹
Ｆｉｇ．１９　Ｐａｒｔｏｆｔｒａｊｅｃｔｏｒｙｏｆｇｉｖｅｎｐｏｉｎｔｏｆｌｉｎｋａｇｅ３

　
机构３分别以圆柱副Ｂ１、Ｂ２的转动为驱动时，在

ＡＤＡＭＳ中以第一位置参数建模仿真结果如图２０所
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示。图中蓝色杆件为圆柱副的轴线，绿色杆件为 ＣＳ
杆件，各支链球副两两间使用黄色杆件相连并使用

布尔运算得到５ ＣＳ机构的动平台。仿真过程中，
机构给定点的运动轨迹如图中黑色曲线所示，仿真

过程中机构在单一驱动下可以顺序通过７个给定位
置，没有回路及分支缺陷，验证了缺陷判定方法的正

确性。

图２０　机构３在ＡＤＡＭＳ中的仿真
Ｆｉｇ．２０　Ｓｉｍｕｌａｔｉｏｎｏｆｌｉｎｋａｇｅ３ｉｎＡＤＡＭＳ

　

８　结论

（１）提出了一种能够实现空间刚体导引的５
　　

ＣＳ并联机构。５ ＣＳ机构无局部自由度，可以使用
圆柱副的转动或移动为驱动，相较５ ＳＳ机构更换
驱动更为方便，更具实用性。

（２）５ ＣＳ机构可以实现７位置综合，并且７位
置综合时，５ ＣＳ的机构解要多于５ ＳＳ机构，虽然
５ ＣＳ机构的圆柱副存在移动，但可以通过选用圆
柱副位移较小的机构以提高机构的可用性。

（３）给出了５ ＣＳ机构运动缺陷的判定方法，
为５ ＣＳ刚体导引机构的综合提供了方法基础。计
算示例表明，本文提出的５ ＣＳ机构运动缺陷判定
方法能有效地解决５ ＣＳ机构的运动缺陷判定问
题，筛选出可用机构。

（４）通过对５ ＣＳ机构进行运动缺陷判定，可
以给出驱动选取的合理方案，避免了原动件选取的

盲目性和复杂性。

（５）提出了用以解决分支缺陷的双驱动方法。
机构综合时，当不含分支缺陷机构无法找到时，双驱

动控制方法提供了避开分支缺陷的方法。
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